Inhaltsverzeichnis

1 Historische Einfithrung ............ ... .. .. .. ... ... ... 1
1.1 Biographie........... ..o 2

1.2 Dedekinds mathematisches Umfeld ....................... 4
121 Gottingen ...t 5

1.2.2 Das Ende der Grofenlehre......................... 6

1.2.3 Kronecker und Helmholtz ......................... 7

1.2.4 Frege und der Logizismus.......................... 9

1.2.5 Andere mathematische Zeitgenossen ................ 12

1.3 Briefwechsel .......... i e 13
1.3.1 Canmtor .o ovi et e 13

1.3.2 Lipschitz ........ ... oo 17

1.33 Keferstein ..ottt 18

1.3.4 H. Weber, Minkowski und Frobenius................ 19

1.4 Der Habilitationsvortrag von 1854 ........................ 20

1.5 Dedekinds Stilund Einfluss . .............. ... ... 23
1.5.1 Dedekinds personlicher Umgang .................... 24

1.5.2 Dedekinds mathematischer Stil..................... 27

1.5.3 Dedekinds Einfluss auf die Mathematik ............. 29

2 Dedekinds Untersuchungen zum Zahlbegriff .............. 31
2.1 Unveroffentlichte Texte in Dedekinds Nachlass ............. 31

2.2 Dedekindsche Schnitte und die reellen Zahlen .............. 35

2.3 Dedekinds und Peanos ,,Axiome” der natiirlichen Zahlen .... 38

2.4 Der Rekursionssatz .........c.viiiiiiiiiiiiiininnnnnn. 41

25 DerBaire-Raum.......... ... i 43

2.6 Algebraische Zahlentheorie .............................. 44

3 Abdruck der beiden Texte ...................ccoiinin.... 47
ix

Bibliografische Informationen E
http://d-nb.info/1132347033 digitalisiert durch ! |I THLE


http://d-nb.info/1132347033

be Inhaltsverzeichnis

4 Erklirung der Texte in heutiger Sprache.................. 133
4.1 Stetigkeit und Irrationale Zahlen ......................... 133

4.2 Zusammenfassung des Textes in heutiger Sprache........... 136

4.3 Was sind und was sollen die Zahlen? ...................... 140

4.4 Zusammenfassung des Textes in heutiger Sprache........... 150

5 Rezeptionsgeschichte ................. ... . ... ... ... 153
5.1 Die Dedekind-Peano-Arithmetik .......................... 153

52 DieRollevon Peano ..........c.oiiiiiiiiiiiiiiii ... 155

53 Grandjots Einwand ............. ..., 156

5.4 Noether und van der Waerden ........................... 157

5.5 Hilbert und Bernays .........coviriiiiniiininnnnnn.. 157

5.6 Skolem ....... ...t e 158

5.7 Bernstein, Schroder und Zermelo ......................... 160

5.8 Wittgenstein.......cooiiiiiiiiinii i 161

6 Wirkungsgeschichte und Positionen der Forschung........ 163
6.1 Das Hilbertsche Programm .............................. 163

6.2 Rekursive Funktionen und die Theorie der Berechenbarkeit .. 167

6.3 Die Weiterentwicklung der Mengenlehre ................... 172
6.3.1 Die Uberwindung der Antinomien: Die ZF-Axiome ... 172

6.3.2 Alternative Mengenlehren ......................... 174

6.3.3 Moderne Entwicklungen .................. ... ... ... 175

6.4 Die Weiterentwicklung des Zahlbegriffs und der Arithmetik .. 176
6.4.1 Nichtstandardzahlen und surreale Zahlen ............ 176

6.4.2 Hilberts Zahlbericht und die Klassenkérpertheorie . ... 178
6.4.3 Die Hilbertschen Probleme und die Milleniumsprobleme178

6.4.4 Moderne Arithmetische Geometrie.................. 179
A Schriftenverzeichnis Dedekind ............................ 181
B Der Brief an Keferstein vom 27. Februar 1890 ............ 185
Literaturverzeichnis ............. . ... . ... .. i 189

Namens- und Sachverzeichnis .............. ... ... ... . ..o ... 199



